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Evaluation 1

f est la fonction définie sur ( \{1} par :

          f(x) = 3 – 2x +  eq \s\do1(\f(1;x – 1)).

C est sa courbe représentative dans un repère.

a)  Etudier la limite de  f en 1.

     Que peut-on en déduire pour C ?

b)  Etudier la limite de  f en +(.

c)  d est la droite d’équation  y = 3 – 2x. Démontrer que d est une asymptote 
     oblique à la courbe C en +(.

d)  Etudier la position de C par rapport à d.

Correction de l’évaluation

a)   eq \o(lim;\s\do8(x ( 1)) 3 – 2x = 1

     x ( 1)) eq \o(;\s\do16(x > 1))
  eq \s\do1(\f(1;x – 1 )) = +(             et             x ( 1)) eq \o(;\s\do16(x < 1))
  eq \s\do1(\f(1;x – 1 )) = -( 

d’où x ( 1)) eq \o(;\s\do16(x > 1))
 f(x) = +(          et            x ( 1)) eq \o(;\s\do16(x < 1))
 f(x) = -(.

La droite d’équation  x = 1  est alors asymptote à la courbe C.

b)   eq \o(lim;\s\do8(x ( +()) 3 – 2x = -(     et     eq \o(lim;\s\do8(x ( +())  eq \s\do1(\f(1;x – 1)) = 0 

     d’où   eq \o(lim;\s\do8(x ( +()) f(x) = -(.

c)  d est la droite d’équation  y = 3 –2x.

     f(x) – (3 – 2x) = 3 – 2x +  eq \s\do1(\f(1;x – 1)) – (3 – 2x) =  eq \s\do1(\f(1;x – 1))
     et  eq \o(lim;\s\do8(x ( +())  eq \s\do1(\f(1;x – 1)) = 0

     La droite d’équation  y = 3 – 2x  est donc asymptote à C en +(.

d)  f(x) – (3 – 2x) =  eq \s\do1(\f(1;x –1))
     et  eq \s\do1(\f(1;x – 1)) > 0 pour x > 1

          eq \s\do1(\f(1;x – 1)) < 0  pour x < 1

     Conclusion : la courbe C est au-dessus de d pour x ( ]1 ; +([

                          et C est en-dessous de d pour x ( ]-( ; 1[.

