Terminde ES; Mardi 19 novembre 2002

DEVOIR SURVEILLE n®°3

» Exercice n°1 : (bac septembre 1996)

On considére une fonction définie et dérivablesur | =[ 0; 14].
Sa représentation graphique est 1a courbe C ci-dessous.
Elle passe par le point A (7 ; 2), et latangente en A a C est ladroite A qui passe par le point B(9 ; —1).

1. Par lecture graphique:
a. Dresser letableau de variations def, indiquer lesignedef’ (x) sur I,
b. Donner le nombre de solutions de |’ équation f(x) = -2 sur I,
c. Donner I’ensemble desréelstelsque 0 < f(x) < 2.

2. Quevalent f(7) et f’(7) ? Ecrire une équation de A.

lsur] 1;10[.

3. Dresser letableau de variations de :

» Exercice n°2 : (bac 2002 modifi¢)

On considére lafonction f définiesur] O ; +co [ par :

9 _ax +bx+c
On sait que la courbe coupe I’ axe des abscisses aux points A(1 ; 0) et B (3 ; 0) et que ladroite d’ équation
y = —1 est asymptote ala courbe en + oo,

1. Enutilisant I’ énonceé ci-dessus, répondre aux questions suivantes :

a. Déerminer lalimite de f(x) quand x tend vers + . En déduire la valeur de a,

b. Déterminer lesréelsb et c,

c. Déterminer lalimite de f(x) en O. Interpréter graphiquement le résultat.

2
2. On considére que f(x) = fo_:a
X
a. Cadculer f’(x), puis étudier son signe et établir I%tabmll‘eau devariations de f.
b. Tracer lacourbe dans un repere orthonomal (O, 1 , j ) d’unité graphique 4 cm.
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Correction du DS n°2

+ Exercice n°1 :

X 0 4 10 14

4 7

-3

f’ estpositivesur[0;4] 0 10; 14] et négativesur [ 4 ; 10]
b. Il y aune seule solution

c.S=[1;210[7;12]

2. [(=2et|t (7)==

Aestdelaformey:ax+baveca:f’(7):—§etellepasseparA(7;2)

Donc:y:—gx+ b, puisZz—gx 7+ b, cequi donneb:%3
3,,25
donc:A:|ly=—7x+="
onc y 2x >
X 1 4 10

+00 + o
Hie \ /
14

+ Exercice n°2 :

1. a On est en présence d' une forme indéterminée du type « = »
o0

2 b c

X+ +—
f(x) = % - X2%=a+9+%
X X

X
lim %@co, lim %%Odonc, lim +9+%ﬁ:a. im fx=a
X — +o0o X - +oo X - +oo X X X — +o0o

y = —1 étant asymptote ala courbe en + o, on en déduit que
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b.A appartient ala courbe donc: f(1) =0 %EHC:O - b+c=1
B appartient ala courbe donc : f(3)=0 _gJ'Tg’zbJ'C:O = 3b+c=09.

On obtient un systéme de 2 équations a 2 inconnues :

%b+c=l %bZI—c %b:4

o3b+c=9 = g3-X+c=9 ~ fc=-3

c lim (a¢+bx+c)=c=-1 e |limx'=0 donc, |lim f(x)=— o
X-0 X0 X - 0

L a courbe admet une | asymptote verticale d’ équation x = 0|

2. afestdérivablesur]0; + o [, on utilise laformule de dérivation d’un quotient :

f(x) = (=2x + A)K) = (X + 4x = 3)() _ -2 + 4X + 2 — &+ 6x _ —4X + 6x _ | -4x+ 6
4 4

4 3

X X X X
X 0 3/2 + 00
-4x+6 + 0 -
2
X + +
f (X + 0 -
X 0 3/2 +o00
13
f(x) / \
S -1
b.
1
i,




